1 Model poszukiwan na rynku pracy

1.1 Sformulowanie i rozwiazanie problemu programowa-

nia dynamicznego z dyskretnym zbiorem wartosci

Bezrobotny otrzymuje w kazdym okresie ¢t = 0,1, ... oferte pracy z wynagro-
dzeniem w, gdzie w jest zm. losowa, w ~ Ula,b]. b > a > 0. Zatrudniony moze
zostaé zwolniony z prawdopodobienstwem A. Maksymalizujemy zdyskontowana
stopa 3 sume przysztych plac.

Zdefiniujemy fukcje wartosci dla tego zagadnienia:

Vo(w) = max{V,(w), Ve(w)},
Vu(w) = BEV,, (1)
Viw) = w+ BAEV, + B(1 — MV (w),

gdzie V,(w) jest funkcja wartosci, jesli odrzucimy oferte (pozostaniemy bezro-
botni), a V,(w) jest f.wartosci jesli oferte w przyjmiemy. V,(w) jest funkcja warto-
$ci w momencie nadejsécia oferty (wylosowania w). Po prostych przeksztalceniach

ostatniego rownania mamy:

_ w+ BAEV,
1= =N)
Poniewaz V, (w) jest stala funkcja w, za$ V,(w) — liniowa, rosnaca funkcja w, to
wykres V,(w) jest tamana. Place R, dla ktérej V,(R) = V.(R) (dla ktérej przeci-
naja sie wykresy obu funkgji), czyli dla ktérej decydent jest indyferentny miedzy

Ve(w) (2)

przyjeciem oferty pracy a odrzuceniem nazywamy placa progowa (reservation

wage). W tym przypadku, korzystajac z (1) i (2), uzyskujemy:

R+ BAEY,
Y (Y
4
R = p(1-pB)1—-NEV,. (3)

Pozostaje zadanie wyznaczenia I = E'V,. Jest to mozliwe, gdyz znamy rozklad



w. Mamy:

I = E%:/+m%(w)dF(w) ! /abVo(w)dw:

oo T b—a

= bia/R(VQ(w)—Vu(R))dw+Vu(R):bia/]%(lﬁ);(fil)\)—ﬁ[)dw+ﬁ].

Wyrazenie I = EV, wewnatrz calki nie przeszkadza, bo to stata. Po wycatko-

waniu wzgledem w dostajemy:
1 1 2 poy _ _ _
=BT = Gt (50~ )= 180 -9 - )= 1)
4
3~ R
=91 = 5= 2 a—a (4)

Wstawiajac (4) do (3) i rozwiazujac réwnanie kwadratowe uzyskujemy poziom

placy progowej w tym modelu:

_ 5(0* — R?)
R= 5(1_/\)b—a—2ﬁ(1—/\)(R—a)
Y
0 = R*>—20R+1, (5)
gdzie
b—a
¢:a+—ﬁ(1_)\).

Ostatecznie, mamy dwa rozwiazania:

N
Ry =471

Widaé, ze oba pierwiastki, jesli sa rzeczywiste, to sa dodatnie (¢» > 0). Jako

(6)

reservation wage wybierzemy mniejszy z nich. Oczywiscie warto tez zastanowic
sie, kiedy wyrazenie pod pierwiastkiem ma sens w ciele liczb rzeczywistych (tzn.

kiedy placa progowa jest liczba rzeczywista). Jest tak, gdy ¢ > 1, czyli gdy:
b>p(1—X) —a(l—p(1-N)).
Oznacza to, ze rozklad prawdopodobienstwa w nie moze by¢ skoncentrowany

na zbyt waskim odcinku zbyt blisko 0. W szczegdlnosci dla a > 1 powyzsza

nieré6wnosc¢ jest zawsze spelniona.



1.2 Przypadek A =1

Jesli A = 1 to na mocy réwnania (3) mamy R = 0. Interpretacja tego faktu jest
jasna: jesli w dowolnym okresie mam do wyboru 0 lub wiecej, wybiore wiecej.
Wybierajac wiecej nic nie trace, gdyz mam gwarancje, ze w nastepnym okresie

znajde sie w identycznej sytuacji. Mamy:

Vo(w) = Ve(w)

Ve(w) = w+BEV,, (7)
zabem oczywiscie
BV, = EV.=Elw+ V) = "0 4 gEv,
y
EV, = 2{‘1—%<=Ew(1+ﬁ+ﬁ2+...)). 8)



